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WMuorzia npuberaior K Takol 3armcu:
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nMeda B BI/I/:[y7 4TO B HaHI/IcaHHoﬁ CyMMe BCe cjiaraeMbie, HAYNHAA
€ HEKOTOPOTO MEeCTa, PaBHBI HYJIIO.

Ynpaxuenus

16. a) TIpu KakWX HATYPaJbHBIX 7 YMCJAO 1! Aequtcs Ha 2" ?

6) Cymectyer Jm takoe k, uto n! gemnres 2" % npu Beex n?

B) Ilycrs p > 2 — npocroe uncsio. Cymecryer ju Takoe R, 4to n!
nenntes na p"* mpn Beex n?

17. Ha xaxyio crenenp Boiiku geaurcs uncao (n +1)(n +2)...(2n) ?

18. Moxasure, uro (n!)! genurca na (n!)<"’1)1.

19. Ha xakyio crerieHb IIPOCTOrO YUCJA P JICJIUTCS YUCIO

a) (2n)!1=2-4-...-(2n); ©6) 2n—1)11=1-3-5-...-(2n—1)?

MopcyeT KonuyecTsa UenbIX ToYek

Haunem ¢ coBcem mpoctoro Borpoca. CKOJBKO EJbIX YHCesT
COJIEPKUTCA B WHTEPBAJIC (OL; B) ? SIcHO, 4TO ecJin 1eJIoe YUCTIO

M yIOBJETBOPSIET HepaseHcrsaM oL <m < B, 1o [a]+1<m <

<[B], Ho Taxux uncen umeercs B rounoctu [B] - [0 . 1o Tak xe
JIETKO TIOHSITH, KaK U TO, 4T0 Mexdy 1 u 10 mast poBHO 8 mHeit.

Ananornynbiii Borpoc. CKOJBKO umMceJs, KPAaTHBIX JIaHHOMY
x> 0 (r.e. uncen BUga nx, rjae n — LEJOE YUCI0), COAEPIKUTC
B poMexkyTke (0; B) ? OTBET 0YEBHCH — TAKHX 4HCEN POBHO

Bl o

X X

Tenepp pemmmM 3aauy.
3anava 8. Joxaxume, umo ecau x > 0 u n namypaivroe, mo
(] _ [
n n

Peme}me. PaCCMOTpI/IM HaTypaﬂbeIe 4yHnucJja, MEHbIINE X U
X
nesgmuecs Ha n. Takux 4ucea POBHO 2l Ho Te ke cambie

upc1a 06pasyioT MHOXKECTBO UICEN, He TPEBOCXOIMX [x] 1
pensmmxcst Ha 7. OTCIOa U CIe/IyeT JOKa3bIBAEMOE PABEHCTBO.

Ynpaxknenue 20. Haiiinte Kom4ecTBO HATYpaIbHBIX YHCEN, MEHb-
MINX X ¥ JIeJSINXCcs Ha 2 uian Ha 3.

Curepyomas BakHast IS TEOPUM YHCEJ 33/ladyd PeliaeTcs ¢
MTOMOIIBIO TIOZICUETA YHCJA IEIbIX TOYEK Ha ILIOCKOCTH.
3amava 9. ITycmo p u q — 63aumio npocmole yeavie YUcd.
Jloxaxume, umo
o[22 (p—1)a-1)
q q 2 :

(g-1)p
q

Pemenne. Paccmorpum na mtockocrn xOy touku (X y) c
LeJbIME KoopAuHatamu, Takue, 4ro 1<x <g-—1, 1<y<
< p—1, r.e. Toukn, nexaugye snympu npsimoyronpanka OABC
(puc.5). Beero umeercs (p —1)(g —1) takux Touex. 3amernm,
yTo Ha AuaroHaan OB 3TOro NpsMOYTrOJbHUKA HET TOYEK C

HeJabIMu KoopAuHatamu, kpome touek O u B. (B camom xene,

npsmasgs OB nmeeT ypaBHeHue y =Py Ecm LeJsad TouKa

n
(m; n) nexur na OB, npuuem 1 <m < q, 10 e g ,T.e. gn =
=mp. Ho Taxk Kak ¢ u p B3aUMHO IIPOCTBI, TO 7 JIEJIUTCS HA P, a
m peqmres Ha ¢, T.e. m > g, n > p . [lpotusopeuwne.) [Tostomy
B TpeyrosbHnke OBC co/iep:KUTCcsl POBHO MOJIOBUHA PaccMaTpu-
p-1@-1
5 .
IToxcunraeM Terepb aTO K€ KOJIMYECTBO JPYTHM CHOCOGOM.

BaeMbIX II€JIbIX TOYEK, T.€.

[Ipu x = k (k — marypanbuoe YA
uncsio) na orpeske KL ne- B
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q

sKar TOUEK C I[eJbIMUI

koopauHatamu. Takum 006-

M~

pasoMm, ux ofiee KoJnde-

CTBO PaBHO CyMMe
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Puc.
4ro W joKasbiBaer pasen- A€ S
CTBO U3 YCJIOBHS 3aadll.
To4HO TaK Ke JOKA3BIBACTCS, UTO

1
[AMED (r—1)q
pl P IZ

Pas6epem enie ogun npumep. O6o3naunm yepes ‘c(n) KoJinye-
CTBO JIeJUTEEN HATYPATBHOTO YMCIA 72, M PEITIM TaKyIO 3a/[a4y.
amava 10. Joxaxume, umo

ql . |2q

_p=1la-1)

+ ...+ 5

n n n
T(N+1(2)+...+1(n)= |7 | +|5|+-..+ ]|
1 2 n
Pemenne. KosmuectBo umcen w3 MHOKectBa 1, 2, ..., n,

n
JICJISIIXCST Ha HEKOTOPOe YHCJIO R, PaBHO {F] (o10 umcna k,
n n
k 1 2
yucest, JeJSIuxcs Ha 1, MUIH0C KOJMYeCTBO YUCET, JEJISIUXCs

2k, ..., k). Cymma " +l=|+...F PaBHA KOJIMYECTBY

n
n

Ha 2, ..., IUIIOC KOJUYECTBO YKCes, Jessaiuxcsa Ha n. Ho Beap
a0 1 ectb cymma T(1) 4+ T(2)+1(3)+ ...+ 1(n).

DTOT pe3yJbraT TeM 60Jiee UHTEPECEeH, YTO KOJMYECTBO JICJIHU-
Tesieil HaTypPaJbHOTO 7 BBIPAYKAETCS Yepe3 7 BeCbMa HENpocTo.
yctb n = p ... pg* , TAC Py, Pay--- P — HpocThie uncia. Toraa

t(n) = (o +1)(0ty +1)...(00, +1) . Jlas goxasaresbersa gocTa-
TOYHO 3aMETUTD, YTO BCAKUI Je/MTeNb d Uicia 1 UMeeT pas/o-
JKeHne Bujga d = p?‘ ...pg’* yrne 0<B;, <o;,i=1,2,..., k, 1.
oano3nauno onpesensercss naopom wucen (By, By, -..By). Ho
BCero Taknx HaGopoB cymectsyer (0 + 1,0y + 1, 04 + 1) .
OTMeTuM ele O/IHO HOJIE3HOE COOTHOIIEHHE.
3agaua 11. I[Iycmo 6 (n) — cymma eécex denumeneti wucia n.
Tozoa
n

3 +...+n

n
n

o(1) +0(2) .+ o(n) = 5] +2
Pemenne. Yucso 1 — gesmTesb BCexX YUCE, HOSTOMY [?] =n

2 2
ecTb CyMMa BCeX [[BoeK — JeJmresieii unces ot 1 go n. Boobue,

n n
— cymMMa Beex equanil. Ha 2 pemmres |+ | umced, Tak 4to 2|+

n
[E] — KOJIMYECTBO 4Hces1, He GOJIbIINX 7 U JAe/ISmuXcs Ha R.
n .
IToatomy k[%] — 9TO CyMMa BCEX JIenTesiell, PaBHLIX k.

n
CuieroBaTesibHO, CyMMa 110 kR BCeX 9YHCesT BUA k[%] ecTh B
TOYHOCTU JIEBasi 4acTh JIOKA3bIBAEMOTO PABEHCTBA.

Yunpaxuenune 21. /{oxaxkure, 4to
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1 n—1
x+— +...+{x+—]:[nx]_
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