
Н А М  П И Ш У Т  

Z

X

B

C

A

Н А М  П И Ш У Т

Еще два доказательства
свойства правильного

треугольника

В первом номере за 1999 год в статье
«Вписанные многоугольники» тремя
способами доказано, что если на дуге
АВ описанной окружности равносто-
роннего треугольника АВС взята точ-
ка Х, то АХ + ВХ = СХ (см. рису-
нок).

Между тем есть еще два замечатель-
ных доказательства. Во-первых, мы
можем построить на отрезке ХВ вовне
правильный треугольник XZB. При
повороте вокруг точки В на 60° точка С
переходит в А, Х – в Z, треугольник
СХВ – в треугольник AZB. Значит,
CX = AZ. Поскольку сумма противопо-

лежат на одной прямой. Следователь-
но,

AX + BX = AX + XZ = AZ = CX.

Во-вторых, можно бесхитростно при-
менить теорему косинусов: обозначив
АВ = ВС = СА = l, АХ = а, ВХ = b,

CX = c, находим из ∆AXC  и ∆CXB :

l a c ac
2 2 2

2 60= + − °cos ,

l b c bc
2 2 2

2 60= + − °cos .

Вычитая почленно, получаем a
2
 – b

2  –
– ас + bс = 0, откуда

a b a b c− + − =b gb g 0.

Осталось разделить на a – b. (Случай
a = b легко разобрать отдельно.)

М.Панк

ложных углов вписанного четыреху-
гольника AXBC равна 180°, имеем
∠AXB  = 120°, так что точки А, Х, Z


